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Übungen zur Funktionentheorie

1. Es sei f ∈ Aut(Ĉ) bestimmt durch f(0) = 1, f(1) = 2 und f(2) = 0.

(a) (7P) Schreiben Sie f als Möbiustransformation.

(b) (3P) Zeigen Sie f2 = f−1. (Hierbei ist f2 als f ◦ f gemeint.)

2. Es seien z1, z2, z3 ∈ C paarweise verschieden und es sei z ∈ C.

(a) (Je 3P) Bestimmen Sie DV(z,∞, z2, z3), DV(z, z1,∞, z3) und DV(z, z1, z2,∞).

(b) (1P) Bestimmen Sie DV(∞, z1, z2, z3).

3. (a) (4P) Es sei Q = {z ∈ C | Re z > 0, Im z > 0} der erste Quadrant. Geben Sie
eine biholomorphe Abbildung ψ : Q→ D an.

Hinweis: Wenn Sie eine biholomorphe Abbildung zwischen Q und H gefunden
haben, können Sie im zweiten Schritt die Cayley-Abbildung verwenden.

(b) (6P) Es sei G = {z ∈ C | Re z > 0, |z| < 2}. Geben Sie eine biholomorphe
Abbildung φ : G→ D an.

Hinweis: Das Beispiel 24.14 gibt einen Hinweis, wie man Aufgabenteil (b) auf
den Aufgabenteil (a) zurückführen kann.

4. (10P) Sei G wie in Aufgabe 3. Geben Sie einen Punkt w ∈ D zusammen mit einer
biholomorphen Abbildung ψ : C \G→ D \ {w} an.
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