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Ubungen zu Analysis I

30. (12 Punkte) Zeigen Sie mittels der Definition der Stetigkeit (also mit € und d), dass
die folgenden Funktionen f : € — € stetig sind:

(a) f(z)=12-2
(b) f(z) = 2*
(c) f(z) =|z—1]
31. (16 Punkte)
(a) Sei zg € IR. Zeigen Sie, dass es eine Folge (z,) gibt mit z,, € Qund z,, #
fiir alle n € IN, die gegen x( konvergiert.

(b) Sei xy € RR. Zeigen Sie, dass es eine Folge (z,,) gibt mit x,, € R \ Q und
T, # xo fiur alle n € IN, die gegen zy konvergiert.

(¢) Definiere f : IR — IR durch

1 fir x € @,

flw):=
0 firz ¢ Q

Zeigen Sie, dass f an keiner Stelle stetig ist.
(d) Definiere g : IR — IR durch

x fir z € @,

g(x):=
0 fir x ¢ Q

An welchen Stellen ist g stetig?

32. (12 Punkte) Wie am Anfang von § 6 der Vorlesung definieren wir eine Addition
und eine Multiplikation auf IR? durch

(@,y) + (u,v) = (x+u,y +v),
(xvy) ) (uv U) = ([I)U —Yv, v + yu)
Weisen Sie nach, dass (IR?, +,-) ein Kérper ist.
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