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ÜBUNGEN ZUR ANALYSIS II

9. Zeigen Sie, dass durch ‖x‖1 :=
n∑

i=1

|xi| und ‖x‖∞ :=
n

max
i=1
|xi| Normen auf Kn definiert

werden.

10. Für x = (x1, . . . , xn) ∈ Kn und p ∈ [1,∞) sei

‖x‖p =

(
n∑

i=1

|xi|p
) 1

p

.

Beweisen Sie für p ≤ q die Ungleichungen

‖x‖q ≤ ‖x‖p ≤ n
1
p
− 1

q ‖x‖q.

11. Es seien (X, τ) ein topologischer Raum und A,B ⊂ X. Zeigen Sie:

(a) A ∪B = A ∪B (b) (A ∩B)◦ = A◦ ∩B◦

(c) A ∩B ⊂ A ∩B (d) (A ∪B)◦ ⊃ A◦ ∪B◦

Erläutern Sie anhand geeigneter Beispiele, dass in den Teilen (c) und (d) die anderen
Inklusionen nicht gelten.

12. Bestimmen Sie ∂M , M und M◦ für die Teilmenge

M :=

{
(x, cos

1

x
) : 0 < x <

1

π

}
des R2, der mit der euklidischen Norm ausgestattet sei. Begründen Sie Ihre Ergebnisse
sorgfältig!
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