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Ubungen zu Analysis ITI

(3P) Sei f: IR¥ — [0, 0o] meBbar. Zeigen Sie, dafi auch

vy — [0, 00], Er—>/fd,u,
B

ein MaB ist. (Es heifit MaB mit der Dichte f bzgl. des L-MaBles u und wird auch mit fu
bezeichnet. )

Ist fu translationsinvariant? Ist fu ein vollsténdiges Mafl auf 91,7
(4P) Ist f tiber A integrierbar?

(a) A=[0,1], f(z) =a"/*logz,

(b) A=R=", f(z) = p(x)e”™ mit einem Polynom p.

Berechnen Sie die folgenden L-Integrale [ f, wenn sie existieren:
A

(a) A=TR, f(z)=e",
(b) A=R=Y f(z)=(-1-—x)e"
(2P) (Ein Mittelwertsatz fiir Integrale) Sei A C IR* kompakt und (weg-)

zusammenhingend. Ferner seien f : A — IR stetig und ¢ : A — RZ° L-integrierbar.
Dann existiert ein Vektor £ € A mit [ fg = f(§) [ g.
A A

(2P) Zeigen Sie, da die Funktion f : [0, 1] — IR, definiert durch

0 sonst

Lsin & wenn z # 0,
f<:c>={ - 7

zwar eine Stammfunktion besitzt (1P), aber iiber [0, 1] nicht L-integrierbar ist (1P).

(Hinweis: Studieren Sie den Ausdruck 22 cos %)
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