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Ubungen zur Komplexen Analysis

Geben Sie eine Prigarbe von Funktionen auf dem R"™ an, die keine Garbe ist.

Hinweis: Als Funktionalanalytiker muss man da nicht lange suchen.

Es sei .Z eine Garbe auf Q, es sei U = (U;);en eine offene Uberdeckung von € und
es seien C" (U, .F) die zugehorigen Rdume von Coketten. Der Co-Randoperator ist
definiert als
5: C"(U, F) — O™ U, F),
r+1

(0F) (o, -+ irs1) == Z(—nif(io,...,%j,...,im) :

j=0
wobei der mit dem Dach versehene Index wegféllt.

Die Garbe der holomorphen Funktionen werde mit A bezeichnet. Fiir f € C*(U, A)
definieren wir g;, = f(j,k). Zeigen Sie, dass 6(f) = 0 genau dann, wenn die g;
die Kompatibilitdatsbedingungen (a) und (b) des Cousin I Problems erfiillen.

Fiihren Sie den zweiten Fall im Beweis des Theorem 9.7 aus:

a) Es seien also Cousin aten g;, zur Uberdeckung (U;);cr gegeben. Sei nun

Es sei Iso Cousin IT D j, Uberdeck U, ben. S
(Ua)aca eine Verfeinerung, welche aus Polyzylindern besteht; das bedeutet,
dass es zu jedem a € A ein p(a) € I gibt, so dass U, C Upy. Fiir o, 8 mit
U, NT, 3 # 0 definiert man

9or.8 = Gp()p(B)-
Zeigen Sie, dass hierdurch Cousin II Daten fiir (ﬁa)ae A gegeben werden.
(b) Nach Fall 1 ist das Cousin Problem fiir die g, g l6sbar. Die entsprechenden

Funktionen sollen g, € A(U,) heiBen. Zeigen Sie, dass durch
9i(2) = goc(z)gi,p(a) (2), zeUn ﬁa’
ein Element g; € A(U;) definiert wird.

(c) Zeigen Sie, dass die g; aus Teil (b) das urspriinglich gegebene Cousin II Pro-
blem l6sen.
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