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Ubungen zu Funktionalanalysis I

1. (10P) Es sei Q eine offene Menge im RY und es sei
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der Laplace-Operator. Zeigen Sie, dass durch
T: p— / Apd\y
Q

ein Element von D’'(Q2) gegeben wird.
2. Es seien F und F normierte Ridume und es sei A: E — F nuklear.

(a) (5P) Es sei A: E — F die Fortsetzung auf die vollstéindigen Hiillen. Zeigen
Sie, dass A nuklear ist.

(b) (5P) Zeigen Sie, dass A’: F' — E’ nuklear ist.
3. (10P) Ein Einbettungsspektrum
El‘—>E2;>E3L>...

heifit strikt, wenn fiir jedes n der Raum FE, die Unterraumtopologie von E,
tragt. Zeigen Sie, dass zu jedem strikten Einbettungsspektrum der induktive Limes
existiert.

Hinweis: Hahn-Banach
4. (10P) Fiir ein unbeschrénktes Gebiet {2 C C bestehe H({2) aus allen holomorphen
Funktionen f:  — C mit lim|,_, f(z) = 0. Fiir eine streng monoton wachsende

Folge (rn)nen positiver Zahlen mit lim, o7, = 1 sei wie folgt ein induktives
Spektrum gegeben

Hy(C\ By, (0)) = Ho(C\ By, (0)) <= Ho(C\ Bry(0)) — ...
wobei die Inklusionsabbildungen gegeben sind durch
it Ho(C\ By, (0)) = Ho(C\ By (0).F = Flevs, o
Zeigen Sie dass der induktive Limes existiert und isomorph zu H(B1(0)); ist.

Hinweis: Verwenden Sie Aufgabe 4 von Blatt 5.
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