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Aufgabe 1. In der Vorlesung haben wir folgenden Satz formuliert: 10P.

Satz (Tarski) Sei G eine Gruppe, die auf einer Menge X operiert. Sei E eine nicht leere
Teilmenge von X. Dann sind folgende Bedingungen dquivalent:

(1) E ist nicht G-paradoxal.

(2) Es existiert eine endlich-additive G-invariante Funktion u : P(X) — [0, 00|, so dass
u(E) € (0,00) ist.

Beweisen Sie die Richtung (2)= (1).

Aufgabe 2. Sei GG eine Gruppe, die auf einer Menge X operiert. 6+10P.

(1) Finden Sie eine Folner-Folge (F;,)nen fir Z x Z.

(2) Sei B,, die Menge aller Elemente in der freien Gruppe F'(a,b) mit einer Linge von
0 bis n.

(a) Berechnen Sie

| Bu-
(b) Berechnen Sie
|CLBQ A BQ|
| Ba|
(c) Finden Sie
I laB,, A B,
im ——
n—o0 |Bn|
Aufgabe 3. Sei X ein kompakter topologischer Raum. Sei (M;);c; eine Familie 14P.

von Teilmengen der Menge X, so dass folgende zwei Bedingungen erfiillt sind:

(1) Jedes M; ist nicht leer und abgeschlossen.

(2) Fiir je zwei Indizes i, j € I existiert ein Index k € I mit My C M; N M;.

Beweisen Sie, dass 'szi # () gilt.
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