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Aufgabe 1. Sei f(z) =2° —z — 1. 6-+4P.
a) Beweisen Sie, dass f(x) irreduzibel {iber Z ist.
b) Beweisen Sie, dass f(x) reduzibel iiber Z ist.

Aufgabe 2. Beweisen Sie, dass v/2 ¢ Q(+/3) gilt. 10P.
Aufgabe 3. Sei p eine Primzahl und sei 1 # ¢ € C eine Nullstelle des Polynoms zP — 1. 44-6P

a) Begriinden Sie, dass 1,(, ..., (P2 eine Basis der Erweiterung Q C Q(() ist.

b) Berechnen Sie A(1,¢,...,¢P72).

Aufgabe 4 kénnen Sie nach der Vorlesung am Dienstag ldsen.

Aufgabe 4. Sei k ein unendlicher Korper und sei K = k(ay, o) eine separable Erweiterung 5+5P
von k mit [K : k] =n < oco. Seien oy, . .., 0, alle Einbettungen von K in k* iiber k. Beweisen

Sie:
a) Es existiert ein ¢ € k mit o;(ay + caq) # 0j(on + cap) fiir alle ¢ # j.
b) K = k(ag + cas).
Hinweis zu b):

Sei ¢ aus a). Wie viele Einbettungen (iiber k) hat k(o + caz) in k27
Was kann man iiber den Grad des Minimalpolynoms ma, tca, () sagen?



