Losung der Aufgabe 2.4) aus Ubungsblatt 7
Aufgabe 2. Sei n > 4. Wir betrachten die folgende Teilmenge ® C R™:
Q= {cie; +cje; i, c; € {—1,1}, 1 <i < j<n}

Beweisen Sie die folgenden Aussagen:
1) @ ist ein Wurzelsystem in R™.
2)
3) Der Coxeter-Graph der Spiegelungsgruppe W hat den Typ D,,.
4) [Ws| = 2""nl.

A:={e; —eg,e9 —€3,...,6, 1 — €n,€, 1+ €,} ist ein einfaches System in P.

Liosung. Teil 4). Wg = (so | o € @). Fiir ¢ # j gilt:

(
e; — —¢€;,
Sei+e; = § €5 > —¢€4,

Lekl—>ek, ]C#Z,j

p
€; — €;,
Se,‘fej = €; — €,

K6]f|—>€k, ]C#Z,j

€; — —€4,
Seite; O Sej—e; 1 4 €5+ —€j,
e — €k, k‘#’t,j

Wir sehen, dass Wy zweil Untergruppen besitzt:

(Sejme; |1 i< j<n) =5,
und
1 0 0
1 1 0
~ : [a¥) 0 1 O [ ’I’L*l
(Seite; O Ses—es [ 1<t <j<m)y =L || |[,-0 | |) =25
0 0 1
0 0 1

Es gilt W =2 S,, X Zg’l.



