
Asymptotik semi- und quasilinearer Probleme
Prof. Dr. Jürgen Saal

Christian Gesse

WS 2021/22
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Aufgabe 6.1

Seien 1 < p < ∞, k ∈ N0 und X ein komplexer Banachraum von Klasse HT . Zeigen Sie, dass für
die Ableitung

B : W k+1,p(R,X ) ⊂W k ,p(R,X )→W k ,p(R,X ), u 7→ u̇

gilt: B ∈ RH∞(W k ,p(R,X )) mit ϕR,∞
B = ϕB = π/2.

Hinweis: Sie dürfen folgendes Lemma verwenden:
Sei ϕ ∈ (π/2, π) und j ∈ N0. Dann gibt es ein Kϕ,j > 0, sodass

sup
ξ∈R
|ξ|j |∂jh(iξ)| 6 Kϕ,j ‖h‖L∞(Σϕ) (h ∈H ∞(Σϕ)).

Aufgabe 6.2

Seien X ein Banachraum, A ∈ H∞(X ) und ϕ ∈ (ϕ∞
A , π). Verifizieren Sie, dass

ΦA : H0(Σϕ,CA)→ L (X ), f 7→ f (A)

einen Algebrenhomomorphismus definiert, und finden Sie ggfs. zusätzliche Bedingungen an f ∈
H0(Σϕ,CA), sodass sich die geforderten Eigenschaften nachweisen lassen.

Das Blatt wird in der Übung am Freitag, den 03. Dezember 2021 um 14.30 Uhr besprochen.
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