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Aufgabe 24. (10 Punkte)
Wir betrachten die Punkte p; :=(1,1), p2:= (1,7 +1), ps:=(7r+1,1) in R2. Skizzieren Sie die Menge

3
A= {Z a;pi;

i=1

3
ay, az, a3 €Rxg, Y a; = 1} .
i=1

Berechnen Sie
fA((x— D(y-1) —3cos(x+y—2))dAz(x,y).

Aufgabe 25. (10 Punkte)
Skizzieren Sie die Menge

X::{(x,y)E[Rz‘x2+y2SlA(xSOVIyISx)}

und berechnen Sie 1, (X).

Aufgabe 26. (4 Punkte)

X sei eine Menge. Es sei x € X. Das Mal$ 6, aus Aufgabe 23(a) heilt das Diracmaf auf X zum Punkt
x. Berechnen Sie fiir jede Funktion f: X — R das Integral [y fdd.

Aufgabe 27. (6 Punkte)
(X, o, 1) sei ein MaBBraum, p: X — [0,00] sei o/ -messbar. Beweisen Sie: Die durch

Ho(A) :=f pdu
A

definierte Abbildung i, : o/ — [0,00] ist ein Mal} auf <f. Fiir jede </ -messbare Funktion 7: X — [0, 00]
gilt (Hp)r = Hpr-

Aufgabe 28. (2 +4 +4 Punkte)
(X, <, 1) sei ein Mallraum, (Y,98) sei ein messbarer Raum, ¢: (X, /) — (Y,98) sei eine messbare
Abbildung. Beweisen Sie:

(a) Die durch (¢.p)(B):= ,u(q(f1 (B)) definierte Abbildung ¢ p1: 28 — [0,00] ist ein Malf$ auf 2.
(b) f:Y —[0,00] sei ¥8-messbar. Dann ist fog: X — [0,00] «/-messbar mit

ffd(<p*u)=ff°<pdu- M
Y X

(c) f:Y — Rseig,pu-integrierbar. Dannist fo¢: X — R u-integrierbar und es gilt (I).



