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Aufgabe 1: (0-Algebren, 2+ 2 Punkte)
Seien @ ={1,2,3,4}und E={{1,2},{1,3},{1,4}} CP(Q).

a) Bestimmen Sie o(&).

b) Geben Sie zwei o-Algebren A, B C P(Q) an, fiir die AU B keine o-Algebra ist.

Aufgabe 2: (o-Algebren, 4 + 4 Punkte)

Seien  eine Menge, A ={A CQ : A oder A ist abzéhlbar } C P(Q) und € = {{w} : w € Q}. Zeigen Sie:
a) A ist eine o-Algebra.

b) A=0(&).

Aufgabe 3: (Borel-o-Algebra auf R, 6 Punkte)
Sei My :={(z,y] : 2,y € Q", x; <y, fir j=1, ..., n}. Zeigen Sie, dass 0(M4) = B,.

HINWEIS: Sie kénnen verwenden, dass B,, = 0(M3); vgl. Lemma 2.12.
Bemerkung 2.2 (a) und Lemma 2.8 (5) kénnen ebenfalls hilfreich sein.

Aufgabe 4: (Dynkin-Systeme)
Seien 2 eine Menge und £ C P(2). Zeigen Sie:
a) §(&) ist ein Dynkin-System mit 6(&) C o(E).

b) £ ist genau dann ein Dynkin-System, wenn £ = 6(&).
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Aufgabe 1: (Dynkin-Systeme)
Seien @ ={1,2,3,4}und E={{1,2},{1,3},{1,4}} CP(Q).
a) Bestimmen Sie §(&).

b) Geben Sie ein Dynkin-System D C P(Q) an, das keine Algebra bzw. o-Algebra ist.

Aufgabe 2: (Algebren und o-Algebren)
Seien 2 eine Menge und A ={ A C Q : A oder A ist endlich } C P(Q). Zeigen Sie:

a) A ist eine Algebra.

b) A ist genau dann eine o-Algebra, wenn Q endlich ist.

Aufgabe 3: (Borel-o-Algebra auf R™)
Sei Mj :={(—o0, z] : € Q" }. Zeigen Sie, dass o(Ms5) = B,,.

HINWEIS: Sie kénnen verwenden, dass B,, = 0(My); vgl. Lemma 2.12.
Bemerkung 2.2 (a) und Lemma 2.8 (5) konnen ebenfalls hilfreich sein.



