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Aufgabe 1: (Semiringe)
Zeigen Sie direkt, d. h. ohne Verwendung von Prop. 1.1.4, dass

Q2 = { [a, b) : a, b ∈ R2, ak ≤ bk für k = 1, 2 } ⊆ P(R2)

ein Semiring über R2 ist.

Aufgabe 2: (Spursemiringe und Spurringe)
Sei Ω 6= ∅, sei ∅ 6= B ⊆ Ω, sei S ein Semiring über Ω und sei R ein Ring über Ω. Zeigen Sie:

(a) S|B = {A ∩B : A ∈ S } ⊆ P(Ω) ist ein Semiring über B.

(b) R|B = {A ∩B : A ∈ R} ⊆ P(Ω) ist ein Ring über B.

Bemerkung: S|B ist ein Spursemiring und R|B ist ein Spurring.

Aufgabe 3: (Dynkinsysteme)
Sei Ω 6= ∅. Zeigen Sie, dass

D := {A ⊆ Ω : A ist abzählbar oder Ω \A ist abzählbar } ⊆ P(Ω)

ein Dynkinsystem über Ω ist.


