
Funktionentheorie
Präsenzblatt

PD Dr. Karin Halupczok
hhu Düsseldorf

SoSe 2026

Mündliche Besprechung in den Übungen vom 21.04. - 23.04.2026.

Vorlesungswebseite: https://reh.math.uni-duesseldorf.de/~internet/FTsose26/

Aufgabe 1.

Sei a ∈ C mit |a| < 1. Skizzieren Sie folgende Menge.

A :=
{
z ∈ C ;

∣∣∣ z − a

1− az

∣∣∣ < 1
}

Aufgabe 2.

Sei c ∈ C, n ∈ N und setze r := |c|1/n. Zeigen Sie: Alle Nullstellen des Polynoms zn + c liegen
auf dem Kreis ∂Br(0).

Aufgabe 3.

Es sei ein Viereck gegeben mit den Eckpunkten 0 und A,B,C ∈ C \ {0}. Wir definieren die
Seitenlängen

a := |A|, b := |A−B|, c := |B − C|, d := |C|

und die Diagonalenlängen
p := |B|, q := |A− C|.

Zeigen Sie die Ptolemäus-Ungleichung : pq ≤ ac+ bd.

Aufgabe 4. Bestimmen Sie die Häufungswerte der Folge zn := (1 + i)n + (1− i)n.

Aufgabe 5. Für eine Funktion f : R → R definieren wir ihren Graphen durch

Gf :=
{(

x, f(x)
)
; x ∈ R

}
⊆ R2.

Wir statten R2 mit der Norm ∥(x, y)∥ := |x|+ |y| und der dadurch erzeugten Metrik aus.

a) Zeigen Sie, dass Gf abgeschlossen ist, wenn f stetig ist.

b) Sei g : R → R eine Funktion mit lim
x→∞

(
f(x)− g(x)

)
= 0. Zeigen Sie: d(Gf , Gg) = 0.

https://reh.math.uni-duesseldorf.de/~internet/FTsose26/

