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Die folgenden Aufgaben sind schriftlich zu bearbeiten und abzugeben. Wie üblich sind dabei alle
Behauptungen zu beweisen. Resultate aus der Vorlesung dürfen verwendet werden, die zugehörigen
Referenznummern können Sie zur Klarstellung dann mit angeben.

Aufgabe 1 (2+2 Punkte).

a) Sei A ⊆ C und sei f : C → R mit f(z) := d(z, A) = inf
a∈A

|z − a|. Zeigen Sie: f ist stetig.

b) Sei A ⊆ C abgeschlossen und B ⊆ C kompakt und disjunkt zu A. Zeigen Sie: d(A,B) > 0.

Aufgabe 2 (7+2 Punkte).

Für eine feste Zahl α ∈ R definieren wir die Folge zn := e2πiαn.

a) Bestimmen Sie die Häufungswerte der Folge (zn).

b) Bestimmen Sie die Häufungspunkte der Menge {zn ; n ∈ N}.

Aufgabe 3 (3 Punkte).

Sei G ⊆ C ein Gebiet, z ∈ G und r ∈ ∂G. Gibt es immer einen Weg γ : [0, 1] → C mit γ(0) = z
und γ(1) = r so, dass γ(t) ∈ G für alle t ∈ [0, 1[?

Aufgabe 4 (2+2 Punkte).

Welche der folgenden Produkte konvergieren? Welche absolut?
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