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Die folgenden Aufgaben sind schriftlich zu bearbeiten und abzugeben. Wie üblich sind dabei alle
Behauptungen zu beweisen. Resultate aus der Vorlesung dürfen verwendet werden, die zugehörigen
Referenznummern können Sie zur Klarstellung dann mit angeben.

Aufgabe 1 (7 Punkte).

Sei D ⊆ C offen und L ⊆ C eine Gerade. Sei f : D → C stetig und holomorph auf D \L. Zeigen
Sie: f ist holomorph auf D.

Aufgabe 2 (3 Punkte).

Bestimmen Sie die Laurentreihen der Funktion f(z) :=
1

z2 − 5z + 6
in allen Kreisringen um

z0 = 0, in denen f holomorph ist.

Aufgabe 3 (4 Punkte).
Bestimmen Sie die Hauptteile und die Art der Singularitäten der folgenden Funktionen.

a) f(z) := (z + 2) sin
( 1

z + 2

)
.

b) f(z) :=
1− cos z

z2
.

Aufgabe 4 (6 Punkte).
Sei G ⊆ C ein Gebiet und P ⊆ G beschränkt mit P ⊆ G. Sei f : G \ P → C holomorph
mit einem Pol in jedem z ∈ P . Zeigen Sie: Es gibt ein Polynom g so, dass sich die Funktion
h(z) := f(z)g(z) holomorph auf G fortsetzen lässt.

Beachten Sie, dass es Teil der Zulassungsvoraussetzung für die Klausur ist, in den
Übungen mindestens einmal an der Tafel vorzurechnen.
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