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Aufgabe 1.

Zeige, dass die reelle Zahl

α :=
∞∑

n=1

1
10n!

= 0, 110001000 . . .

irrational ist.

Aufgabe 2.

Sei d(n) die Teileranzahlfunktion.Zeige:
∑

n≤N

d(n) = 2
∑

uv≤N

u>
√

N

1 + [
√

N ]2(a)

∑

n≤N

d(n) = N log N + O(N)(b)

∑

n≤N

d(n)2 ¿ N(log N)3 unter Benutzung von d(ab) ≤ d(a) d(b).(c)

Aufgabe 3.

Für zwei Farey–Brüche
a

b
<

c

d
(vgl. Blatt 7, Aufgabe 2) sei ihr Mediant

durch
a + c

b + d
definiert. Zeige:

(a)
a

b
<

a + c

b + d
<

c

d
.

(b) Die Elemente von Fn\Fn−1 sind die Medianten von Elementen aus
Fn−1.

(c) Zu
a

b
∈ Fn definiere den Ford–Kreis

C
(a

b

)
:=

{
z ∈ C;

∣∣∣z −
(a

b
+

i

2b2

)∣∣∣ =
1

2b2

}
.

Finde eine zeichnerische Methode mit Ford–Kreisen, um für eine reelle
Zahl α den Farey–Bruch

a

b
∈ Fn mit kleinstem Abstand zu α zu finden.


