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Abgabe: Freitag, 18. November 2011, bis 12.00 Uhr in die jeweiligen Késten

Aufgabe 17 - Prisenzaufgabe (2+2 UP):
Es seien (a,)nen und (b, )nen konvergente Folgen reeller Zahlen. Zeigen Sie:
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Aufgabe 18 (4 UP):
Bestimmen Sie, welche dieser Folgen in R konvergieren und welche divergieren. Was sind gegebe-
nenfalls ihre Haufungspunkte, was ihr Grenzwert?
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Aufgabe 19 (2+2 UP):
(i) Zeigen Sie, dass die Abbildung
dmax : R? X R* = R : (2,y) — max { |21 — p1], |22 — 1| },
wobei x = (x1,23) und y = (y1,92), eine Metrik auf R? liefert.
(ii) Zeigen Sie, dass die Abbildung

dsner : RP xR 5 R: (z,y) — ||z = ylleuta, falls = ay fiir ein positives a € R
l|Z]|euxt + ||¥||eus,  andernfalls

eine Metrik auf R? liefert.

Zeichnen Sie jeweils die Einheitskugel um (%, 0) beziiglich dieser Metriken in ein Schaubild.

Aufgabe 20 - Besprechung in der Zentraliibung (2+2 UP):

Es sei CF := {(an)nen ‘ (@n)nen ist Cauchy-Folge in Q }.
(i) Zeigen Sie, dass eine Aquivalenzrelation auf C'F definiert ist durch

(@n)nen ~ (bu)nen = lim (@, —b,) = 0.

(ii) Es sei R die Menge der so definierten Aquivalenzklassen. Zeigen Sie, dass die durch

@ :RXR =R ([(an)nen], [(bn)nen] ) # [(an + bn)nen]
O:RXR—->R: ( [(an>n€N]7 [(bn)nEN] ) = [(CL” ’ bn>n€N]
auf R definierte Addition und Multiplikation wohldefiniert (siche Aufg. 14) sind.



