Ubungen zu Komplexen Mannigfaltigkeiten
(Winter 2024,/25)

5. Ubungsblatt (11.11.2024)

Abgabe der Losungen néchsten Montag, 18.11.2024, bis 16:30 in der Vorle-
sung.

Ubung 5.1. Sei U C C" offen, f € C=(U,C), D,(2) C U ein Polyzylinder
vom Radius r um zy = (z1,...,2,). Schreiben Sie das Integral

j{ f( wl,..., n) dwy -+ - dw,,
27r2 wl —z1) - (Wn — 2n) '

um als ein Integral in den Variablen t;, die die Kreise z; +re*™ parametri-
sieren. (10 Punkte)
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Ubung 5.2. Sei U C C" offen und f € C®(U,C) holomorph. Beweisen
Sie das Mazimumprinzip: Falls |f| ein lokales Mazimum bei zy hat, so ist f
auf einer Umgebung von zy konstant. Folgern Sie, dass f auf der Zusammen-
hangskomponente von U, die zy enthdlt, konstant ist. (Tipp: Es kann hilfreich
sein, zundchst zu zeigen, dass das Argument von f konstant ist.) (20 Punkte)

Ubung 5.3. Beweisen Sie, dass jede offene Teilmenge einer komplexen Man-
nigfaltigkeit wieder eine komplexe Mannigfaltigkeit ist. (20 Punkte)



