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Aufgabe 1. Sei (X,OX) ein lokal geringter Raum. Zeigen Sie, dass die Teil-
mengen U ⊂ X, die zugleich offen und abgeschlossen sind, den idempotenten
globalen Schnitte e ∈ Γ(X,OX) entsprechen, also den Elementen mit der
Eigenschaft e2 = e.

Aufgabe 2. Sei X ein topologischer Raum und G eine abstrakte Gruppe.
Wir definieren eine abelschen Prägarbe P vermöge

Γ(V,P) = G, V ⊂ X offen,

wobei alle Restriktionen die Identitätsabbildung sind. Beschreiben Sie die
Garbifizierung GX = P+.

Aufgabe 3. Sei R ein Ring, M ein R-Modul, f ∈ R ein Ringelement, und
S = {1, f, f 2, . . .} das davon erzeugte multiplikative System. Wir definieren
ein System Mn von R-Moduln, indiziert durch n ∈ Z, vermöge

Mn = M, Mn −→Mm, a 7−→ fm−na, für n 6 m.

Konstruieren Sie eine kanonische Abbildung

lim−→
n∈Z

Mn −→ S−1M

und zeigen Sie, dass diese bijektiv ist.



Aufgabe 4. Sei (X,OX) ein geringter Raum und F ,G zwei OX-Moduln. Wir
definieren das Tensorproduct F ⊗OX

G als die Garbifizierung der Prägarbe

V 7−→ Γ(V,F)⊗Γ(V,OX) Γ(V,F).

Konstruieren Sie kanonische Abbildungen

(F ⊗OX
G)x −→ Fx ⊗OX,x

Gx, x ∈ X

und weisen Sie nach, dass diese bijektiv sind.

Abgabe: Bis Montag, den 31.10.2011 um 8:15 Uhr in den Zettelkästen.
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