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Blatt 1

Aufgabe 1. Seien C1 und C2 zwei glatte integre Kurven mit h0(OCi
) = 1

und S = C1 × C2 die resultierende Fläche. Seien ηi ∈ Ci die generischen
Punkte. Zeigen Sie, dass das Faserprodukt

T = pr−1
1 (η1)×S pr−1

2 (η2)

das Spektrum eines Dedekind-Ringes ist, und skizzieren Sie den Unterraum
T ⊂ S.

Aufgabe 2. (i) Sei B eine Kurve. Verifizieren Sie, dass jeder Morphismus
f : P2 → B konstant ist.

(ii) Konstruieren Sie eine Fläche S, für die jeder Morphism g : P1 → S
konstant ist.

Aufgabe 3. Zeigen Sie, dass keine Kurve C ⊂ P2 kontrahierbar ist.

Aufgabe 4. Sei k ein Körper, A = k[T1, . . . , Tn] ein Polynomring und f ∈ R
ein nicht-konstantes Polynom. Zu festem Exponenten ν ≥ 0 sei R ⊂ A die
von f sowie den

ti = Ti − T ν
i

n , 1 6 i 6 n− 1

erzeugte Unteralgebra. Beweisen Sie, dass für ν � 0 die Ringerweiterung
R ⊂ A endlich ist.

Abgabe: Bis Freitag, den 20. April um 8:25 Uhr im Zettelkasten.

Zulassungsvoraussetzung zur mündlichen Prüfung: Viermaliges Vor-
rechnen in der Übungsgruppe.


