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Aufgabe 1. Sei S eine regulire Fliche und C' = "), m;C; eine Kurve vom
kanonischen Typ mit Kodaira-Symbol I*, IT*, IIT* oder IV*. Verifizieren Sie,

dass die Multiplizitdten m; > 1 wie in der Vorlesung angegeben sind.

Aufgabe 2. Sei f : S — B eine Faserung vom Geschlecht g = 1. Fiir jede
abgeschlossene Faser S, = f~'(b) sei eine irreduzible Komponente C, C S,
ausgewihlt, und R, die Vereinigung der iibrigen Komponenten. Zeigen Sie,
dass es eine Kontraktion f :S — X von der Vereinigung R = |J R, gibt.

Aufgabe 3. Sei S — P! eine Hirzebruch-Fliche mit Invariante e = 2. Kon-
struieren Sie einen birationalen Morphismus f : X — S als Folge von Auf-
blasungen so, dass die Fliche X eine Kurve C' = ', m;C; vom kanoni-
schen Typ mit Kodaira-Symbol I, enthélt. Zeigen Sie, dass fiir ein weiteres
g Y — S das Kodaira-Symbol III auftritt.

Aufgabe 4. Sei S eine Fliche mit K2 = 0 iiber dem Korper k& = C.
Angenommen, die topologische 4-Mannigfaltigkeit M = S(C) ist einfach-
zusammenhéngend. Folgern sie, dass die zweite Betti-Zahl den Kongruenzen

bpb=2 mod4 und by=1 mod3

genigt.

Abgabe: Bis Freitag, den 13. Juli um 8:25 Uhr im Zettelkasten.



