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Aufgabe 1. Sei X eine komplexe Mannigfaltigkeit, und HX ⊂ C∞X ⊂ CX die
Garben der holomorphen, differenzierbaren beziehungsweise stetigen C-wertigen
Funktionen. Verifizieren Sie, dass idX : X → X zusammen mit den obige Inklu-
sionen Morphismen

(X,CX) −→ (X,C∞X ) −→ (X,HX)

von geringten Räumen liefern.

Aufgabe 2. Sei f : X → Y eine stetige Abbildung zwischen topologischen
Räumen, und F eine Garbe auf X. Für die offenen Mengen V ⊂ Y definieren
wir

Γ(V, f∗(F )) = Γ(f−1(V ),F ).

Machen Sie f∗(F ) zu einer Garbe auf Y , indem Sie in kanonischer Weise Ein-
schränkungsabbildungen resVV ′ zu den Inklusionen V ′ ⊂ V festlegen, und dann
die Prägarbeneigenschaften sowie das Garbenaxiom verifizieren.

Aufgabe 3. Sei R ein Ring, L ein invertierbarer R-Modul, und

X = D(f1) ∪ . . . ∪D(fr)

eine offene Überdeckung von X = Spec(R) so, dass es Basiselemente ai ∈ Lfi
gibt. Durch die Gleichung ai = λijaj werden damit Elemente λij ∈ R×fifj definiert.
Zeigen Sie, dass dann

λjk · λ−1ik · λij = 1

in der Lokalisierung Rfifjfk gelten muss.

Aufgabe 4. Sei (X,OX) ein geringter Raum, und s ∈ Γ(X,OX) ein globaler
Schnitt. Angenommen, es gibt eine offenen Überdeckung X =

⋃
Uλ so, dass die

Einschränkungen sλ = s|Uλ invertierbar in Γ(Uλ,OX) sind. Zeigen Sie, dass dann
auch s ∈ Γ(X,OX) invertierbar ist.
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