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Aufgabe 1

Sei f € Clz,y] ein quadratfreies Polynom, mit irreduziblen Faktoren f;, 1 < i < r. Seien
X =V(f) und X; = V(f;) die resultierenden ebenen Kurven. Zeigen Sie, dass

X; N X, C Sing(X)

fir alle ¢ # j.

Aufgabe 2

Berechnen Sie jeweils fiir die ebene Kurve X : f(z,y) = 0 den singuldren Ort Sing(X) C
C2, fiir die folgenden Polynome f(z,y):

22 +y3, x —:Uy5, xzyg —2° —y4 + zy.

Aufgabe 3

Beweisen Sie, dass jede algebraische Menge X C C? die Vereinigung von endlich vielen
ebenen Kurven und endlich vielen Punkten ist.

Aufgabe 4
Sei X = V(f) C C2 eine ebene Kurve mit
£(0,0) =0, f(0,0) #0,
wobei f' = 0f/0y. Zeigen Sie mit dem Residuensatz, dass das Wegintegral

o L[ Al
2mi |B|=€ f(a75)

fiir hinreichend kleines € > 0 und hinreichend kleines || der Gleichung f(o, p(a)) = 0
geniigt.
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