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Aufgabe 1

Sei R ein kommutativer Ring. Seien f, g ∈ R[T ] zwei Polynome vom Grad m bzw. n,
sowie λ ∈ R. Verifizieren Sie

res(g, f) = (−1)mnres(f, g), res(λf, g) = λnres(f, g).

Aufgabe 2

Sei R ein kommutativer Ring. Berechnen Sie die Diskriminante disc(f) für kubische
Polynome der Form f = T 3 + rT + s, wobei r, s ∈ R.

Aufgabe 3

Zeigen Sie, dass das Henselsche Lemma ohne die Bedingung ggT(g1, g2) = 1 nicht zwangs-
läufig gilt:
Finden Sie ein normiertes Polynom f ∈ C[[x]][T ] sowie Polynome g1, g2 ∈ C[T ] mit
f = g1 · g2, sodass es keine f1, f2 ∈ C[[x]][T ] mit fi = gi, f = f1 · f2 gibt.
(Hinweis: Wählen Sie f irreduzibel.)

Aufgabe 4

Sei R ein kommutativer Ring und f, g ∈ R[T ] Polynome. Angenommen, für jedes maxi-
male Ideal m ⊂ R haben die induzierten Polynome

f, g ∈ k[T ]

für k = (R/m)alg keine gemeinsame Nullstelle.
Zeigen Sie, dass die Resultante res(f, g) ∈ R eine Einheit ist.


