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Aufgabe 1. Verifizieren Sie, dass ein Ring R lokal ist genau dann, wenn das
Komplement der Einheitengruppe R× ein Ideal a ist, und dass in diesem Fall
a = mR gilt.

Aufgabe 2. Sei X ein topologischer Raum, F eine abelsche Garbe, und U
eine offene Menge. Zeigen Sie, dass die Abbildung

Γ(U,F ) −→
∏
a∈U

Fa, s 7−→ (sa)a∈U

injektiv ist.

Aufgabe 3. Sei (L,⩽) eine geordnete Menge, Mλ, fλ,µ ein inverses System,
und Nλ, gλ,µ ein direktes System von Mengen, indiziert durch L. Finden Sie
die universelle Eigenschaften vom inversen beziehungsweise direkten Limes

lim←−
λ∈L

Mλ und lim−→
λ∈L

Nλ.

Aufgabe 4. Sei (X,OX) ein lokal-geringter Raum. Zeigen Sie, dass es genau
einen Morphismus

(f, φ) : (X,OX) −→ (SpecZ, Z̃)

gibt. Beschreiben Sie für jeden Punkt x ∈ X das Bild f(x) ∈ Spec(Z) mittels
einer Eigenschaft des Restekörpers κ(x).

Abgabe: Bis Donnerstag, den 25. Juni um 11:00 Uhr im Briefkasten des
Lehrstuhls.


