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1 | Charaktare

In dieser Aufgabe wird Satz 1.5 der Vorlesung bewiesen.

(a) Sei Cy ein Komplex von abelschen Gruppen oder Vektorrdumen derart, dass @, Cy endlich-
erzeugt bzw. endlich-dimensional ist. Dann ist die Eulercharakteristik von C, definiert als
X(Co) := Y 4(=1)rank(Cy) bzw. x(Cs) := > ,(—1)4dimy(Cy). In beiden Fillen ist die Euler-
charakteristik des Komplexes gleich der Eulercharakteristik seiner Homologie:

X(Ce) = x(He(Ch))

(b) Fiir einen endlichen Zellkomplex X mit jeweils hg Zellen in Dimension d gilt:

X(X) = 3 4(=1)hq.

(c) Fiir einen beliebigen topologischen Raum X, dessen Homologie @, Hq(X;Z) endlich-erzeugt
ist, und fiir jeden beliebigen Kérper k, ist

xX(X) =Y ,(~1)4dimy, Hy(X; k).

2 | Ausmultipliziert

Fiir einen zusammenhéingenden punktierten Raum Y ist das U-Produkt auf H*($Y; R) trivial, fiir
beliebige kommutative Koeffizientenringe R.
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